Hans Walser, [20221029]
Feuerbach-Kreis

1 Worum geht es?

Eine mir bislang unbekannte Eigenschaft des Feuerbach-Kreises (Neunpunkte-Kreis)
Schnittpunkt von vier Euler-Geraden

2 Erinnerung

Der Feuerbach-Kreis kann zum Beispiel definiert werden als der Kreis durch die drei
Seitenmitten eines Dreieckes (Abb. 1).

Abb. 1: Feuerbach-Kreis

Der Feuerbach-Kreis verlduft dann auch durch die drei HohenfuBBpunkte des Dreieckes
(Euler).

Ebenso verlduft der Feuerbach-Kreis durch die Mittelpunkte der Hohenabschnitte vom
Hoéhenschnittpunkt zu den Dreiecksecken. Daher der Name Neunpunkte-Kreis.
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Der Feuerbach-Kreis beriihrt den Inkreis und die drei Ankreise des Dreieckes (Satz von
Feuerbach).

Der Mittelpunkt des Feuerbachkreises liegt auf der Euler-Geraden.

3 Unterteilung durch die Hohen

Wir unterteilen das Dreieck durch die Hohen in drei Teildreiecke (Abb. 2) und zeichnen
in jedem Teildreieck den Inkreis.

Abb. 2: Teildreiecke

Der Feuerbach-Kreis beriihrt jeden Inkreis der Teildreiecke.

4 Beweis

Das gelbe Teildreieck der Abbildung 2 ist begrenzt von einer Dreiecksseite und zwei
Hohenabschnitten des Startdreieckes. Der Feuerbach-Kreis des Startdreieckes lauft
durch die Mittelpunkte dieser drei Strecken, ist also auch der Feuerbach-Kreis des gel-
ben Teildreieckes und beriihrt nach dem Satz von Feuerbach dessen Inkreis. — Entspre-
chend fiir die beiden anderen Teildreiecke.
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5 Ankreise der Teildreiecke

Nach dem Satz von Feuerbach beriihren nun auch die Ankreise der Teildreiecke den
Feuerbach-Kreis. Die Abbildung 3 zeigt die Situation fiir das orange Teildreieck.

Abb. 3: Ankreise

Somit beriihrt der Feuerbach-Kreis den Inkreis und die drei Ankreise des Startdreieckes
wie auch eines jeden Teildreieckes, insgesamt also 16 Kreise.

6 Kopunktale Euler-Geraden

Der Mittelpunkt des Feuerbach-Kreises liegt auf der Euler-Geraden. Da wir vier Drei-
ecke (Startdreieck und drei Teildreiecke) mit demselben Feuerbach-Kreis haben, verlau-
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fen deren vier Euler-Geraden durch denselben Punkt, den Mittelpunkt des Feuerbach-
Kreises (Abb. 4). Die Euler-Geraden verlaufen auch durch die Hohenschnittpunkte.
Dabei sind die Ecken des Startdreieckes jeweils der Hohenschnittpunkt des gegentiber-
liegenden Teildreieckes.

Abb. 4: Die vier Euler-Geraden
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